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Soit f la fonction définie par : 

Exercice N°1 

2
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x x
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Soit (C) la courbe représentative de f dans un repère orthonormé (O,i, j)
 

. 

  1) Montrer que 
( )

2

22

2x 2x 1
f '(x)

x x

+ +
= −

+
. 

2) a) Dresser le tableau de variation de f. 

  b) En déduire que C admet trois asymptotes qu’on précisera . 

3) a) Existe-t-il des points de (C) en le quels la tangente à (C) est parallèle à la droite des abscisses. 

  b) Existe-t-il des points de (C) en le quels la tangente à (C)  est parallèle à la droite : x 2∆ = . 

  c) Ecrire l’équation de la tangente à (C) au point d’abscisse 1. 

4) Montrer que pour tout n∈  :  
4n 7 6n 1

f f
2n 3 3n 2

+ +   <   
+ +   

. 

5) Soit la suite n(U )  définie par : 0

n 1 n

U 3

U f (U )+

=
 =

 

  Montrer par récurrence que pour tout n∈  , n2 U 3≤ ≤  

6) Soit g la fonction définie par g(x) f (x) x= −  

  a) Etudier les variations de g. 

  b) Montrer que l’équation g(x) 0=  admet une unique solution α dans ] [0,+∞ . 

  c) Montrer que ] [2,3α∈ . 

7) Soit h la fonction définie par :
2

2

2x 4 x 1 1
h(x)

x x

+ − +
=

+
 

  a) Etudier la dérivabilité de h en 1. 

  b) En déduire que la courbe de h admet au point d’abscisse 1 deux demi tangente qu’on précisera 

   et que l’on construira. 

Soit 

Exercice N°2 

A(x) 3 cos(2x) sin(2x) 1= − − . 

1) Ecrire A(x)  sous la forme : r cos(2x ) 1− ϕ − . où r et ϕ  sont deux réels que l’on déterminera. 

2) a) Montrer que pour tout x∈  on a : 2A(x) 1 4sin (x )
12

π
=− + . 

  b) En déduire sin( )
12

π
. 
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3) Soit B(x) A(x) 1 2cos(2x )sin(x )
6 4

π π
= + − + − . 

  a) Vérifier que  B(x) 2cos(2x ) sin(x ) 1
6 4

π π = + − +  
. 

  b) Résoudre dans [ ]0,π  l’inéquation : B(x) 0≤ . 

Soit 

Exercice N°3 

(O,i, j)
 

 un repère orthonormé direct. 

On désigne par A et B deux points du plan tels que : A( 3, 1) et  B( 1, 1)− − − − . 

1) Déterminer les coordonnées polaires de A et B. 

2) Soit C le point de coordonnées polaires 
2

2,
3

π −  
. 

  Déterminer les coordonnées cartésiennes de C. 

3) a) Déterminer la mesure principale de (CO,OA)
 

. 

  b) Quelle est la nature du triangle OCA. 

  c) En déduire la mesure principale de (CO,CA)
 

 

 

                                                      Bon Travail 
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